BARISAN TAK HINGGA

Barisan -> suatu fungsi yang daerah asalnya hanya terdiri dari bilangan bulat positif (atau suatu

himpunan bagian lain dari bilangan bulat).

(0 0]
Lambang : {an}n _1= {a,}
Suatu barisan dikatakan sama jika a,, = b,, untuk setiap n.

Contoh:

1 12 3
an == 1 _;;n 211 =>> 0’5’5,2
bn =1+ (_1)71;,” =1 => 0;_ PY R I ey R
= (-D)"+2,n21 =»0,

n

Kekonvergenan
Barisan {a,, } dinamakan konvergen menuju L atau berlimit L dan ditulis sebagai
lima, =L

n—oo

Apabila untuk tiap bilangan positif €, ada bilangan positif N sehingga untuk n = N maka
la, —L| <¢

Suatu barisan yang tidak konvergen ke suatu bilangan L yang terhingga dinamakan divergen.

INGAT

Definisi limit
Jl{i_r)rg f(x)=1L

Untuk setiap € > 0 dan ada § > 0 sedemikian hingga 0 < |x — ¢| < 6 maka
lf(x)—Ll<e

Contoh:

lim(3x—7) =5
x—4

Analisis pendahuluan

Andaikan & > 0, harus menghasilkan suatu § > 0 sedemikian hingga
0<|x—4|<6-|Bx—7)—5|<¢

Pandang ketaksamaan disebelah kanan

I3
|(3x—7)—5|<s<—>|3x—12|<£<—>|3(x—4)|<e<—>|x—4|<§

Maka dipilih § = §
Bukti Formal
Andaikan diberikan € > 0. Pilih § = %, maka 0 < |x — 4| < § maka

|3 —7) = 5| = 3y~ 121 = [3(x — )| = 3lx —4| <36 =3(3) =¢

Jadi maka benar lim,_4,(3x —7) =5
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Contoh:

{L} il 'tl
om77j mempunyai limit -

Analisis Pendahuluan

Ambil sebarang € > 0 maka

1_| n 1|_|2n—2n—1_| -1 |_ 1 <
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1 1 1,1
<2t —<2n+leo——1<2 —(——1)<
Tn+D ST ST T "o\ "
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Maka dipilih N > 2 (5 — 1)
Bukti Formal
Ambil sebarang € > 0. Pilih N > %(21—8 - 1) maka untuk n = N maka
1‘_| n 1|_|2n—2n—1_| -1 |_ 1 < 1
ol T vl 2 T 2@h+ D | T 2@+ Dl T 220+ D 1,1
2(2 7(2_5_1) +1
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. . n T |
Jadi terbukti bahwa {m} mempunyai I|m|t5

Teorema A

Andaikan {a, } dan {b, } barisan-barisan yang konvergen dan k sebuah konstanta. Maka
lim, .k =k

lim,, . ka, = klim,_ a,

lim, . (a, * b,) =lim, 4 a, *lim,_, b,

lim, . (a,.b,) = lim,_ a,.lim,_ b,

. a lim a
llm (_n) — n-—o0 n
n—oe by lim , e by

Jika lim,, o |a, | = 0 maka lim, ., a, =0
0,jikar =0atau|r| <1
divergen, jikar > 1

,dengan lim,, ., b,, # 0

N o v pwWNE

3 n _—
lim,, o, 1" = {

Contoh:
. 3n2
Tentukan lim,,_, o271

Jawab:
3n /n2=lim 3 _ 755231: Jlim 3 __ 3 _3
. . . 7+0 7
n2 7+F 711_1)2107+F lim 7 + lim —

n—-oo n-oo N

Hubungan fungsi kontinu, f(x), dan fungsi diskrit, {a,,} = f(n)
Jika lim, _,, f(x) = L untuk x € R dan fungsi ada untuk semua bilangan asli maka lim,,_,., f(n) =L,
neN

Contoh:
711—1;1;10 {Znn+1}
Jawab:
n n
{2n+1}_’f" T on+1
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Maka

() = —

F&) =5

I x 1 1
x1—>r§>2x+ =xo02

Maka
n
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